PRIMJERI ZADATAKA

TRIGONOMETRIJA

BROJEVNA KRUZNICA:
1. IzraCunaj (svodeéina I kvadrant): cos (—570°) =
2. lIzracunaj (svode¢ina I kvadrant): tg(—595°) =
3. Izracunaj (svodeéina I kvadrant): cos ( — 620°) =
4. IzraCunaj (svodeci na I kvadrant): tg (—410°) =
5. Izracunaj (svodeéina I kvadrant): sin (—570°) =
6. Izracunaj (svodeéina I kvadrant): tg(—563°) =
7. Izracunaj (svodeéina I kvadrant): ctg ( — 805°) =
1. Pretvori 0,8 rad u stupnjeve, minute i sekunde.
2. Pretvori 2,3 rad u stupnjeve, minute i sekunde.
3. Pretvori u radijane 63° 16’ 51" .
4. Pretvori u radijane 45° 27" 17" .
ADICIJSKE FORMULE:
1. IzraCunaj vrijednost ostalih trigonometrijskih funkcija broja t ako je tgt = —%, te <g T
.. o o . . . 40 3z
2. IzraCunaj vrijednost ostalih trigonometrijskih funkcija broja t ako je sint = L te > 27T
.. o o . . . 24 3z
3. IzraCunaj vrijednost ostalih trigonometrijskih funkcija broja t ako je ctgt = —y te > 27T
.. . . 1 . 4 Vs 3
4. Izratunaj cos(a— )= i ctg2a = ako je sina =, smﬂ:—g; ae| 5.7 B e s
5. Izradunaj sin(a—fB)= i tg2a = ako je cosazﬁ, cosﬂzg; ae 3—”,27r P e 0,z
10 5 2 2
.. L 3 7 T 37
6. Izracunaj cos(a + ) —cos(a— ) = ako je sinx =g , COsp = T za |0<a«a <E, i 7z<ﬂ<?
.. . L 3 7 T 3
7. IzraCunaj sin(a + f) —sin(a—f) = ako je Sina =z Cosﬂ:—g za |[O<a< > I 7< p< > )

. Dokazi jednakost

. IzraCunaj tg f akoje tga=2 1 tg(a+p)=3.

. Izradunaj tg(x—y)=, sin2x= ako je sinx=g, cosy=—£' x,ye[%,nj

13’

. Koriste¢i osnovne trigonometrijske relacije dokazi jednakost (1+ tgx)2 + (1— th)2 =—
COS™ X
. , . g 1—cos’ X
. Koriste¢i osnovne trigonometrijske relacije dokazi jednakost 2ein? x 1 =
SIn” X —
N . .. . COS X sinx :
. Koriste¢i osnovne trigonometrijske relacije dokazi jednakost - = COS X + SIN X
1-tgx ctgx—-1

ctg(45°—x)+ctg(45°+x) 1

ctg (45°—x)—ctg (45°+x)  sin2x
sinffa sin’«a
1+sina +1—sina

DokaZzi jednakost:

=210’




sin* o —cos® «

6. Dokazi jednakost -

(sina —cosa)sin’® a

sin «

=Clga

7. Dokazi jednakost: sin(135°— X) +cos(135°+ x) =0

8. Dokazi jednakost:

cos(45°+ x) —sin(45°+x) _

c0s(45° — x) —sin(45° —x)

sin* x —cos* x

9. Dokazi jednakost: ~—————— —C0S X =Sin X

sin X — Cos X

SVOISTVA TRIGONOMETRIJSKIH FUNKCHUA:

1. Ispitaj parnost funkcije f (X) = tgx - sinX + cosx
2. Ispitaj parnost funkcije  f(x) = —Xx—SIinXcosx
3. Ispitaj parnost funkcije  f(x) =sinxcosx — x*

1. Odredi temeljni period funkcije f(x) = 2tg§ —%sin 3X

2. Odredi temeljni period funkcije f (x) = 2sin2x —cos3x

3. Odredi temeljni period funkcije  f (x) :—23ing+35in§

Skiciraj graf funkcije:  f(x) =sinx
Skiciraj graf funkcije:  f(x) =cosx
Skiciraj graf funkcije:  f(x) =tgx

Skiciraj graf funkcije:  f(x) =ctgx
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PRIMJENA TRIGONOMETRUE:

Rijesi pravokutan trokut ako je zadano:
a=17cm, b=10cm;
a=17cm, c=19cm;
b=5cm, c=8cm;

c=21cm, a=>54°17"

a=18 cm, a=47°26";

b=13 cm, a=45°13";
a=4cm, B=15%

c=2lcm, p=31°26";
b=6cm, p=35°
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1. Rijesijadnakokracan trokut ako je zadano:
a) krak b=24cmikut naosnovici B =56°27"
b) krak b= 16 cmikut izmedu krakova o =368’

c)
d)

oshovica a =19 cm i kut izmedu krakova o =23°16"
osnovica a=24cmikrak b=20cm

e) osnovica a= 19 cmikut izmedu krakova o =44°42’
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Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:

a=318cm, b=181cm, B=31°2"19"
a=1l4cm, b=15cm, y=53°749"
b=25cm, B=73°44"21", y=38°53"47"
a=13cm, a=67°23"18", y=93°5526"



Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
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Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:

Rijesi kosokutan trokut ako je zadano:
0. Rijesi kosokutan trokut ako je tadano:

a=12cm, b=15cm, a=53°46"
a=156cm, c=63cm, B=67°23'51"
a=19cm, b=17cm, B =63"21"
b=25cm, ¢=39cm, y=143°8'52"
a=16cm, b=17cm, ¢=20cm.
a=19cm, b=17cm, p=63"21"

TRIGONOMETRIJSKE JEDNADZBE:
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Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:

Rijesi jednadzbu

Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:
Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu

tgx+sinx=0
sin X =1-cos X
ctgx—2cosx=0
sin 2x+2cos”* x=0.
2tgx+ctgx—-3=0
2sin? x+sinx =0
sin2x+2cos?x=0
2tgx+ctgx—3=0
4sin® x +3cos? X —7sinxcosx =0
3sin? x—2cos® x —15sinx+12 =0
2sin? x —3cos? x +sinxcosx =1
sin? x —cos? x—3sinx+2=0
sin® X +5c0s? X+ 2C0s X = 3
sin®x —cos” X + 2sin xcos X =1
2c0s* X —7c0sX+3=0.

sinx—\/§cosx=1
3sinx+4cosx=4
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. Rijesi jednadzbu:
. Rijesi jednadzbu:

[y
\l

ANALITICKA GEOMETRIJA

VEKTORI:

1. Vektor CD = -3i + ZT ima pocetak u tocki C(-1,3), akrajutockiD (___, ).

2. Nacrtaj paralelogram s vrhovima A, B, C 1 D, te sjeciStem dijagonala S. Izrac¢unaj:
a) DC+DA,  b) AC-AD, c) AS +CB. 1
_ . ; Sar s
3. Vektor sa slike prikazi kao linearnu kombinaciju vektora i i j : T

4. Prikazi vektor ¢ =2i +] kao linearnu kombinaciju vektora a=i +3] i b =i +8] :

PRAVAC:

1. Zadan je trokut svojim vrhovima A (2,3), B(-4,2) i C(-1,-2). Odredi:

a) Duljinu stranice a,

b) Jednadzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu a,

c) Povrsinu trokuta.

2. Zadan je trokut svojim vrhovima A(—2,1), B(—4,-2) i C(3,-1). Odredi:

a) Duljinu stranice c,

b) Jednadzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu a,



c) Jednadzbu pravca kome pripada srednjica paralelena sa stranicom b.
3. Zadan je trokut svojim vrhovima A (-2,—-4), B( 1,5) i C(-1, 7). Odredi:
a) Povrsinu trokuta,
b) JednadZzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu a,
c) Jednadzbu pravca kome pripada teziSnica na stranicu b,
d) Unutrasnji kut trokuta a.
4. Zadan je trokut svojim vrhovima A (3,-2), B( 1,4) i C (-1, 3). Odredi:
a) Duljinu stranice b,
b) JednadZbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu C,
c) Jednadzbu pravca kome pripada srednjica paralelena sa stranicom a,
d) Povrsinu trokuta.
5. Zadan je trokut svojim vrhovima A (2,5), B(-3, 2) i C(3,-2). Odredi:
a) Duljinu stranice a,
b) JednadZzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu a,
c) Jednadzbu pravca kome pripada teziSnica na stranicu C.
d) Unutrasnji kut trokuta 1.
6. Zadan je trokut svojim vrhovima A (-2,-3), B( 4,-1) i C(3,4). Odredi:
a) Duljinu stranice b,
b) JednadZzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu b,
c) Jednadzbu pravca kome pripada teziSnica na stranicu a.
d) Unutrasnji kut trokuta p.
7. Zadan je trokut svojim vrhovima A (-2,1), B(-1,4) i C(2,3). Odredi:
a) Duljinu stranice a,
b) JednadZbu pravca kome pripada stanica b,
c) Jednadzbu pravaca kojemu pripada visina na stranicu C,
d) Jednadzbu pravca kome pripada teziS$nica na stranicu a,
e) PovrSinu trokuta,
f)  Unutrasnji kut .

KRUZNICA:

1. Napisi jednadzbu kruznice kojoj je AB promier, ako je A (1,-3) i B (-5,—11).
2. Jednadzbu kruznice koncentri¢ne kruznici zadane jednadzbom x> +y* —2x+4y—4 =0 polumjera
r=>5.

3. Odredi jednadzbu kruznice zadane tockama:

a) A(1,0), B(-7,-4), C(-1,2),tejednadzbu tangente i normale u tocki C,

by A(-1,7), B(2,6), C(-5,-1),tejednadzbu tangente i normale u tocki B,

c) A(-13) B(0,2), C(1, -1, )tejednadzbu tangente i normale u tocki A.
4. Odredi jednadzbu kruznice zadane tockama:

a) A(-2-3), B(-4,-3)ipolumjeromr= V2, te jednadzbu tangente u tocki A,

b) A(-3,4), B(—-4,3)ipolumjeromr =5, te jednadzbu tangente u tocki B.

ELIPSA:

1. Napisi kanonsku jednadZzbu elipse ako je zadano:
a) a=4,b=3
b) a=5, |FF,|=8
2. Napisi kanonsku jednadZbu elipse kojoj je jedno tjeme A (5,0), a:
a) b=12
b) fokus je F(2,0)
3. Odredi jednadzbu elipse zadane tockama A (—18,20) i B (—24, - 15), te jednadzbu tangente i
normale u tocki A.
4. QOdredi jednadzbu elipse zadane tockama A (-2,2) i B (4,-1), te jednadzbu tangente |
normale u tocki B.



5. Odredi jednadZbu tangente na elipsu 5x* +4y® =180 u to&ki elipse D (x >0, 3).
6. Odredi jednadzbu tangente i normale naelipsu x* +4y* =25 izto¢ki T (-5,5).

HIPERBOLA:

1. Napisi kanonsku jednadzbu hiperbole ako je zadano:
a) a=4,b=1
b) a=8, e=10
2. Napisi kanonsku jednadZzbu hiperbole kojoj je jedan fokus F (-25,0), i:
a) a=b
b) prolazi tockom (6,4+/3)

3. Odredi jednadzbu hiperbole zadane tockama A (\/% ,—2) iB (— 52 ,2\/3 ), te odredi jednadzbu
tangente 1 normale u tocki A.

Odredi jednadzbu tangente 1 normale u tocki na hiperbolu 2%2— 32/ = 50 u to¢ke D(11,y>0)
Odredi jednadZbu tangente i normale u tocki na hiperbolu 4x*— y* =4 iz tocke T (1, 4)

6. Odredi jednadzbu hiperbole zadane to¢kama A (— 2, -3)i B (\/_ : \/— ) , te odredi jednadzbu tangente 1

normale u toc¢ki A.
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PARABOLA:

1. Napisi jednadzbu parabole ¢ija os je X-os, a vrh joj je ishodiste, ako je zadano:
a) p=3
b) ravnalica y=——

2. Napisi jednadzbu parabole s vchom u ishodistu kojoj je fokus
1
a) F(-=,0
) F(-50

b) F(0,-3)

3. Nadi jednadzbu parabole kojoj je F ZariSte, a pravac p ravnalica ako je:
a) F(-30),p....x+1=0
b) F(0,-6),p....y—4=0

4. Odredi jednadzbu tangente na parabolu y* = 16x u tocke T(4,y<0)

TEORIJSKA PITANJA

Definiraj trigonometrijsku ili brojevnu kruznicu.

Definiraj trigonometrijske funkcije (sinus broja, kosinus broja, tangens broja i kotangens broja).
Definiraj glavnu mjeru i mjeru kuta.

Nabroji osnovne trigonometrijske identitete.

Kada je funkcija parna(neparna), kakve su trigonometrijske funkcije po svojoj parnosti?

Za koju funkciju kazemo da je periodi¢na i koji su temeljni periodi trigonometrijskih funkcija?
Sto su adicijske formule?

Kako nazivamo grafove trigonometrijskih funkcija?

Kako glasi poucak o sinusu i gdje ga primjenjujemo?

10. Kako glasi pouc¢ak o kosinusu i gdje ga primjenjujemo?

11. Sto je vektor i ¢ime je odreden?

12. Koje oblike jednadZbe pravca poznajemo i kako glase u opéem obliku?

13. Sto je prikloni kut pravca i kako ga izratunavamo?

14. Kako glase uvjeti okomitosti i paralelnosti dvaju pravaca?

15. Sto je kruznica i kako glasi njena sredi$nja (centralna) jednadzba?
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16.
17.

18.
19.

20.
21.

22.

Sto je tangenta, a §to normala na kruznicu (krivulju )?

Definiraj elipsu te objasni pojmove vezane uz elipsu (zariste, fokus, glavna os, sporedna 0s, linearni
ekscentricitet).

Kako glasi kanonski oblik jednadzbe elipse?

Definiraj hiperbolu te objasni pojmove vezane uz hiperbolu (zariste, fokus, realna os, imaginarna os,
linearni ekscentricitet, asimptote).

Kako glasi kanonski oblik jednadzbe hiperbole?

Definiraj parabolu te objasni pojmove vezane uz parabolu (ravnalica, fokus, os parabole, tjeme,
parametar).

Kako glasi jednadzba elipse?



